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3. Die Steinersche Definition der Kegelschniite 57

projektiven Kollineation oder nach einer oder mehrerem Zentralprojektionen)
ist also ein Kegelschnitt. Wie dieses Beispiel zeigt, kommt es auf die Wahl
der Grundpunkte nicht an. Das soll bald allgemein gezeigt werden.

Aufgabe 3.1: Man zeige, daf} jede Kollineation Kegelschmitte auf Kegel-
schnitte abbildet.

Zunichst wollen wir zeigen, daf} ein Kegelschnitt in einer.projektiven Koor-
dinatenebene {iber kommutativem Kérper eine homogene Gleichung zweiten

Grades hat. )

Abb. 38

Hilfssatz 3.1: Sind drei Punkte durch'die Koordinatenvektoren a. b, a + b
bestimmt, und stellen die Linienkoordinatenvektorent) u,, u + v drei vonein-
ander und von aK + bK verschiedene Geraden durch diese Punkte dar, so
stellt die Abbildung

az + by o zu 4+ yo B - (3.1)

eine Perspektivitiit zwischen der Verbindungsgeraden der gegebenen Punkte
und dem von den gegebenen Geraden bestimmten Biischel dar. Denn aus
M, a) = <, b) = U + 1, a + b) = 0 folgt unmittelbar <xu 4 yv, az + yb)
=0 fiir alle z,y € K.

1) Vgl. Kap. 1, Beispiel 1.3.














